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A gémb nem sikbafejthetd feliilet.

Juhéasz Péter (ELTE) Egyszerii, de szokatlan

2013. aprilis 10.

4/22



Miért ilyenek a térképek?

Tétel
A gémb nem sikbafejthetd feliilet.

Bizonyitas.
Gauss: Theorema egregium, 1827.
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Miért ilyenek a térképek?

Tétel
A gémb nem sikbafejthetd feliilet.

Bizonyitas.
Gauss: Theorema egregium, 1827.

A tétel kovetkezménye, hogy nem lehet a gombdot |, sikba
fejteni”.
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Miért ilyenek a térképek?

Ennél kevesebbet lassunk be:
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Miért ilyenek a térképek?

Ennél kevesebbet lassunk be:

Tétel
Nem lehet a gomb feliiletét tavolsagtartéan a sikba
leképezni.
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Ot varos tétel

Tétel

A Fold barmely 5 varosa kézétt mindig van legalabb 4,
amelyek egy télgémbén vannak.
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Tomorités

Definicié
Egy toméritést veszteségmentesnek neveziink, ha a
témoritett fajlbol egyértelmiien dekodolhato az eredeti f4jl.

Juhéasz Péter (ELTE) Egyszerii, de szokatlan 2013. aprilis 10. 12 / 22



Tomorités

Definicié
Egy toméritést veszteségmentesnek neveziink, ha a
témoritett fajlbol egyértelmiien dekodolhato az eredeti f4jl.

llyen példaul a népszerl ZIP és GZIP algoritmus.
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Tomorités

Tétel
Minden ,,értelmes” veszteségmentes téméritd algoritmus,
legalabb egy fajl méretét noévelni fogja.
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Tomorités

Tétel

Minden ,.értelmes” veszteségmentes téméritd algoritmus,
legalabb egy fajl méretét névelni fogja.

Bizonyitas.

Tekintsiik az 6sszes olyan fajlt, aminek csokken a mérete.
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Tomorités

Tétel
Minden ,.értelmes” veszteségmentes téméritd algoritmus,
legalabb egy fajl méretét névelni fogja.

Bizonyitas.

Tekintsiik az 6sszes olyan fajlt, aminek csokken a mérete.
Vegyiik ezeknek a fajloknak a , képeit” (vagyis a tomoritett
verzidjukat).
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Tomorités

Tétel
Minden ,.értelmes” veszteségmentes téméritd algoritmus,
legalabb egy fajl méretét névelni fogja.

Bizonyitas.

Tekintsiik az 6sszes olyan fajlt, aminek csokken a mérete.
Vegyiik ezeknek a fajloknak a , képeit” (vagyis a tomoritett
verzidjukat).

Legyen a legkisebb ilyen tomoritett fajl mérete M.
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Tomorités

Az M méretii fajlok mérete nem néhet, hiszen akkor készen
lennénk.
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Tomorités

Az M méretii fajlok mérete nem néhet, hiszen akkor készen
lennénk.

Nem is csokkenhet, mert akkor nem M lenne a minimalis,
az ,érdemben” tomoritett fajlok kdzott.
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Az M méretii fajlok mérete nem néhet, hiszen akkor készen
lennénk.

Nem is csokkenhet, mert akkor nem M lenne a minimalis,
az ,érdemben” tomoritett fajlok kdzott.

Minden M hosszt fajl (2™ darab) a ,témérités” utén is M
hossz(.

Viszont akkor legalabb 2M -1 olyan f4jl van, aminek a
tomorités utdn M a hossza.
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Tomorités

Az M méretii fajlok mérete nem néhet, hiszen akkor készen
lennénk.

Nem is csokkenhet, mert akkor nem M lenne a minimalis,
az ,érdemben” tomoritett fajlok kdzott.

Minden M hosszt fajl (2™ darab) a ,témérités” utén is M
hossz(.

Viszont akkor legalabb 2M -1 olyan f4jl van, aminek a
tomorités utdn M a hossza.

Skatulyaelv miatt lesz két f4jl, aminek a tomoritett
valtozata megegyezik.
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Skatulyaelv

Feladat.

Egy T =9, 2 teriilet(i sokszoget le lehet helyezni a sikra
agy, hogy legalabb 10 racspontot fed.
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Skatulyaelv

Feladat.

Egy T =9, 2 teriilet(i sokszoget le lehet helyezni a sikra
agy, hogy legalabb 10 racspontot fed.

Nem szokvanyos geometriai skatulyaelv.
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Kércikkek és grafok

Korcikkek szinezése

Feladat.

Egy kort 11 egyenld korcikkre osztot-
tunk. Van 8 szintink, amivel szinez-
hetjiik a korcikkeket. Hany kiilonb6z6
végeredmény képzelhetd el?
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Kércikkek és grafok

Korcikkek szinezése

8 szin, 11 helyen egymastdl fiiggetleniil: 8
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Kércikkek és grafok

Korcikkek szinezése

8 szin, 11 helyen egymastdl fiiggetleniil: 8

De igy sok mindent sokszor szamoltunk.
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Kércikkek és grafok

Korcikkek szinezése

8 szin, 11 helyen egymastdl fiiggetleniil: 8
De igy sok mindent sokszor szamoltunk.

Amit sokszor szamoltunk, azt éppen 11-szer.
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De igy sok mindent sokszor szamoltunk.
Amit sokszor szamoltunk, azt éppen 11-szer.
Mit nem szdmoltunk tobbszor?

A homogéneket.
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Korcikkek szinezése

8 szin, 11 helyen egymastdl fiiggetleniil: 8
De igy sok mindent sokszor szamoltunk.
Amit sokszor szamoltunk, azt éppen 11-szer.
Mit nem szdmoltunk tobbszor?

A homogéneket.

Vagyis a megoldas:
gll —8

38
11Jr
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Grafok

A graf csucsai legyenek p hossziisagi sorozatok, amiknek
az elemei az elsé k pozitiv egész szambdl keriilnek ki.

Pl. p =3 és k = 4 esetén cslicsok a kovetkezdk:
(1,3,2),(4,4,4).
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Pl. p =3 és k = 4 esetén cslicsok a kovetkezdk:
(1,3,2),(4,4,4).

El van két cstcs kozott, ha ilyen alakdak:

(a1, a2,...,ap) és (ap, a1,...,ap-1).
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Grafok

A graf csucsai legyenek p hossziisagi sorozatok, amiknek
az elemei az elsé k pozitiv egész szambdl keriilnek ki.

Pl. p =3 és k = 4 esetén cslicsok a kovetkezdk:
(1,3,2),(4,4,4).

El van két cstcs kozott, ha ilyen alakdak:

(a1, a2,...,ap) és (ap, a1,...,ap-1).

Feladat: Vizsgaljuk meg ezeket a grafokat. Hogyan
néznek ki?
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Grafok

Van kP csiicsa a grafnak.
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Grafok

Van kP csiicsa a grafnak.

Mindenképpen van k darab izolalt pontunk.

Juhéasz Péter (ELTE) Egyszerii, de szokatlan 2013. aprilis 10. 21 /22



Kércikkek és grafok

Grafok

Van kP csiicsa a grafnak.
Mindenképpen van k darab izolalt pontunk.

Ha p prim, akkor viszont minden egyéb pont foka 2, ami
azt jelenti, hogy a graf diszjunkt kérokbdl all.
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Grafok

Van kP csiicsa a grafnak.
Mindenképpen van k darab izolalt pontunk.

Ha p prim, akkor viszont minden egyéb pont foka 2, ami
azt jelenti, hogy a graf diszjunkt kérokbdl all.

A korok éppen p hossziak.

Vagyis
kP — k

p
korbsl all a graf (és k izolalt pontbdl).
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Koszonom a figyelmet.
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